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Resenja zadataka iz Matematike 3

1.(20) Odrediti ekstremne vrednosti funkcije

2
flz,y) = % + V6a? — x2cosy, (a>0).

Resenje Nalazenjem parcijalnih izvoda polazne funkcije dobijamo
sistem jednacina

2% — \/hcosy =0 v6a®—2x%siny =0,

iz koga pronalazimo da su stacionarne tacke polazne funkcije
M, (0,n7) My, (v/2a,2n7) i Ma,(—v/2a, 2n7).
Kako su drugi parcijalni izvodi polazne funkcije

f _ 1 _  6a’cosy
TT T 9q (6a2—z2)3/2

fa:y = fyx = \/ﬁ Siny

fyy = —V6a? — 22 cosy,
primenom Silvesterovog kriterijuma nalazimo da su Mj,, lokalni min-
imumi ukoliko je n neparno, a sedlaste tacke ukoliko je n parno, dok
su tacke Ms,, 1 Ms, lokalni maksimumi.

2.(15) Pokazati da vrednost krivolinijskog integrala

/(x4 + 4xy®) dx + (62°y* — 5y*) dy
l

ne zavisi od krive [ koja spaja tacke A(0,0) i B(«, ) i izracunati
vrednost datog integrala.

Resenje Za P(z,y) = x* + 4ay® 1 Q(x,y) = 62%y> — 5y* vazi da je
‘?9—1; = g—g = 12212, te integral ne zavisi od izbora krive [ koja spaja

date tacke. Kako je podintegralni izraz totalni diferencijal funkcije



u(z,y) = %x5 + 22%y3 — y° + ¢, dobijamo da je vrednost integrala
jednaka I= 'LL(O(, ﬁ) - U<O, O) = %045 + 2@2ﬁ3 — ﬂ5.
4.(15) Primenom LAPLACEove transformacije resiti integralnu je-
dnacinu
t
y(H) = 1= 26— 46 = [[146(t —u) - 4(t — w?]y(u)du.
0

Resenje Primenjuju¢i LAPLACEovu transformaciju na datu je-
dnacinu dobijamo da je slika trazene funkcije

P’ —2p—8 PP —2p—8
V()= 35— - 2 :
pP+pP+6p—8  (p—1)(p*+2p+8)
Rastavljajudi funkciju Y (p) na parcijalne razlomke, dobijamo da je

9 1 20 p+l 4 1
p—1 " 11(p+12+7 11(p+1)2+7

Y(p)=-

odakle dobijamo da je trazena funkcija

9 20
y(t):—ﬁe —i—ﬁe cos \/_t——\/_e tsin\/7t.
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